
 

 

Exercice :01  (6points) 
1) Calculer les limites suivantes :   

    𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟐

√𝒙+𝟐−𝟐

√𝒙+𝟕−𝟑
   ;   𝒍𝒊𝒎

𝒙→−𝟏

√𝒙+𝟗
𝟑

−𝟐

𝒙+𝟏
   ;  𝒍𝒊𝒎

𝒙→+∞
√𝒙𝟑 + 𝟐
𝟑

− 𝒙      

2) Ordonner dans l’ordre croissant les nombres suivants :  

𝒂 = (√𝟖
𝟒

)
𝟐
 et 𝒃 = √√𝟖𝟏 et 𝒄 = √√𝟐

𝟑
. 

3) Résoudre dans ℝ les inéquations et les inéquations suivantes :  

√𝒙
𝟑

− √𝒙 = 𝟎   et  √√𝒙 − 𝟐
𝟑

< 𝟏  

4) Développer  (𝟐 + √𝟐)𝟑 et (𝟐 − √𝟐)𝟑 en déduire la valeur exacte du 

nombre 𝑨 = √𝟐𝟎 + 𝟏𝟒√𝟐
𝟑

− √𝟐𝟎 − 𝟏𝟒√𝟐
𝟑

 

 

Exercice :02( 5points)     
Partie 1 : 

 Soit 𝒈la fonction numérique définie par :    {
𝒈(𝒙) =

√𝒙+𝟏−𝟏

𝒂𝒙
 ; 𝒙 ≠ 𝟎

𝒈(𝟎) = 𝟒
 

1) Déterminer la valeur de a pour que 𝒈soit continue en 0  

Partie 2 : 

1) Montrer que l’équation : 𝒙𝟐𝟎𝟐𝟑 + 𝟐𝟎𝟐𝟑𝒙 − 𝟐𝟎𝟐𝟑 = 𝟎  admet une solution 
unique α dans ℝ 

2) Vérifier que : 𝜶𝝐]𝟎, 𝟏[  
3) En utilisant la méthode de dichotomie, donner un encadrement du nombre α 

d’amplitude 0,25. 
4) Vérifier que : 𝜶 = √𝟐𝟎𝟐𝟑 − 𝟐𝟎𝟐𝟑𝜶

𝟐𝟎𝟐𝟑
 

5) En déduire le signe de 𝒇(𝒙) sur ℝ 

Exercice :0 3(9points)     
Soit 𝒇la fonction numérique définie sur I=[𝟎, +∞[ par :  

 𝒇(𝒙) = √𝟒𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟐𝒙 + 𝟏 
1) Etudier la continuité de 𝒇 𝒔𝒖𝒓 𝑰. 
2) Etudier la dérivabilité à droite de 0 puis interpréter le résultat 

graphiquement. 
3) Montrer que la fonction 𝒇 est strictement croissante sur l’intervalle [𝟎, +∞[. 
4) Montrer que la fonction 𝒇 admet une fonction réciproque 𝒇−𝟏définie sur un 

intervalle J à déterminer  

5) Montrer  pour tout 𝒙 de J : 𝒇−𝟏(𝒙) =
(𝒙−𝟏)²

𝟒𝒙−𝟑
. 

6) Montrer que l’équation  𝒇−𝟏(𝒙) = 𝒇(𝒙) admet une solution unique 
dans l’intervalle [𝟎, +∞[. 

 Bon chance  
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