
 

 

Exercice 1 :                                                             4,5 points                                                                           : 
1) Déterminer les primitives des fonctions suivantes : (2 pts)                    

           𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟑                              g(𝒙) =  
𝒙

√𝒙𝟐+𝟏
                          h(𝒙) = (𝐭𝐚𝐧 𝒙)𝟒 + (𝐭𝐚𝐧 𝒙)𝟐 

2) Déterminer la limite de la suite (𝑼𝒏) dans chacun des cas suivants : 

a) 𝑼𝒏 =
−𝟓

𝒏
(𝟐𝒏 + 𝟏) b) 𝑼𝒏 =  𝟒𝒏−(−𝟏)

𝒏

𝟒𝒏−𝟑𝒏  c) 𝑼𝒏 = √𝒏−𝟕𝟑
 

Exercice 2 :                                                              7 points                                                                             : 

Soit (𝒖𝒏) la suite numérique définie par :   {
𝒖𝟎 = 𝟏𝟏 

𝒖𝒏+𝟏 =
𝟏𝟎

𝟏𝟏
𝒖𝒏 +

𝟏𝟐

𝟏𝟏
    (∀𝒏 ∈ ℕ)   

 

     1)- Calculer  𝒖𝟏et 𝒖𝟐. 

     2) a- Vérifier que : (∀𝒏 ∈ ℕ) 𝒖𝒏+𝟏 − 𝟏𝟐 =
𝟏𝟎

𝟏𝟏
(𝒖𝒏 − 𝟏𝟐).  

         b- Montrer que: (∀𝒏 ∈ ℕ) 𝒖𝒏 < 𝟏𝟐 .  

3)  a- Vérifier que : (∀𝒏 ∈ ℕ) 𝒖𝒏+𝟏 − 𝒖𝒏 = −
𝟏

𝟏𝟏
(𝒖𝒏 − 𝟏𝟐). 

         b- En déduire (𝑢𝑛) est strictement croissante. 

         c- La suite (𝑢𝑛) est-elle convergente? Justifier. 

    4)- pour tout  𝑛 ∈ ℕ, on pose : 𝒗𝒏 = 𝒖𝒏 − 𝟏𝟐 . 

a. Montrer que la suite (𝒗𝒏) est géométrique de raison 
𝟏𝟎

𝟏𝟏
 . 

b. Exprimer 𝑣𝑛 en fonction de 𝑛. 

c. En déduire que : (∀𝒏 ∈ ℕ) 𝒖𝒏 = 𝟏𝟐 − (
𝟏𝟎

𝟏𝟏
)

𝒏

Puis déterminer 𝐥𝐢𝐦
𝒏→+∞

𝒖𝒏.  

 

Exercice 3 :                                                              8 points                                                                            : 

      On considère la fonction  f  définie par :  𝒇(𝒙) = 𝒙 − 𝟐√𝒙 + 𝟐 , On note (Cf ) sa courbe représentative 

dans un repère orthonormé  (𝑶; 𝒊; 𝒋). 

 

1) Déterminer 𝑫𝒇. 

  2)   a) Calculer 𝐥𝐢𝐦
𝒙→+∞

𝒇(𝒙) 

             b)  Etudier la nature de la branche infinie de (𝑪𝒇).       

3) a) Etudier la dérivabilité de la fonction f à droite en 0, puis Interprétez graphiquement le résultat.            

4) a)   Montrer que 𝒇′(𝒙) =
𝒙−𝟏

√𝒙(√𝒙+𝟏)
   (∀𝒙 ∈]𝟎; +∞[ )  . 

b) Etudier les variations de f puis dressez le tableau de variations de f. 

       5)   a) Montrer que 𝒇(𝒙) − 𝒙 = 𝟐(𝟏 − √𝒙)  (∀𝒙 ∈]𝟎; +∞[ )  . 

             b) Etudier la position relative de (Cf) et la droite (D) d’équation 𝒚 = 𝒙 . 

       6) Tracez (Cf). 

 

        On considère la suite (𝑈𝑛) définie par : {
𝑼𝟎 = 𝟐

𝑼𝒏+𝟏 = 𝒇(𝑼𝒏);  (∀𝒏 ∈ ℕ)
 

1) Montrer que  𝟏 ≤ 𝑼𝒏 ≤ 𝟐 ; (∀𝒏 ∈ ℕ). 

2) Montrer que (𝑼𝒏)  est décroissante. 

3) Déduire que  (𝑼𝒏)  est convergente et calculer sa limite l.  

                                                                                                                                                   Bonne chance  
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