CONTROLE N°3/2°EC0/2022

EXERCICE 1: (6pts)

1 . - e 1 1 1
On considere la suite numérique (u, ) définie par : u, =3 etu, =§un +Z pour tout ndeN.
1) Calculeru, et u, .(0,5)

. 3
2) Montrer par récurrence que pour tout ndeN u, z§ .(0,75pt)

3) a- Montrer que pour tout ndeN u,,, —u, =—§(un —g) (0,75pt)

b- Déduire que (u,) est une suite décroissante et qu’elle est convergente. (1pt)

4) On pose : v,=8u,-3 (vn €N)
: . . 1
a- Calculer v, et montrer que (v,) est une suite géométrique de raison 3 .(1pt)

b - Exprimer v, en fonction de n. (0,5)

1" 3

¢ — Déduire que u, =3

d-Calculer limu,. (0,5pt)
N—+c0

EXERCICE 2 :(4pts)

On donne ci-contre(C,;) la courbe représentative

- d’une fonction f dans un repére orthonormé
0;7;))

et la droite (D) d’équationy =x — 2
1)Déterminer D, . (0,5)
2)Donner les asymptotes a la courbe (C;). (0,75)

3)Donner les limites suivantes : lim f(x) ;

x—2*

Iirgl f(x) Xlirlww f(x); x"ﬂl f(x) Xlirpw f(X)—(x-2)

(1.25)
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4) Dresser le tableau de variation de f (0,75)

5) Detrminer le nombre de solutions de I’équation f(x)=0 (0.75)
EXERCICE 3 : (10pts)

On considére la fonction f définie sur [0;+oo[: f(X)=4-X%° —24x

Soit(C,) lacourbe représentative de la fonction f dans un repére orthonormé (0;7;j).

. . f(x : ) g )
1) Calculer lim f(x) et monter que lim L:—oo interpréter géométriguement le résultat

X—>+0 X—>+00 X

obtenu. (1pt)

2) a- Montrer que pour tout x de ]0;+o[. on a: M=—(x+ij (1pt)

X Jx

b-En déduire que fest non dérivable a droite en 0,et interpréter géométriguement le
résultat obtenu(0,5)

c-Calcule f '(x) et montrer que f est strictement décroissante sur [0; +oo[ . (1pt)

d- Dresser le tableau de variations de f . (0 ,5pt)

3) Montrer que I’équation f(x) =0 admet une seule solution a dans I’intervalle]l; 2[ . (0,5pt)

4) Donner I’équation de la tangente a la courbe ( C; ) au point d’abscisse 1 . (0,5pt)

5- Construire la courbe (C,) . (1pt)

6) a- Montrer que f admet une fonction réciproque définie sur un intervalle J a déterminer.
(0,5pt)

b- Montrer que f " est dérivable en 1 et calculer (f *)'(1) . (1pt)

c- Construire la courbe (Cf,l) dans le méme repere (0;1;)). (0,5pt)
7)a-Déterminer les primitives de la fonction f surlVintervalle ]0;+oc[ . (1pt)

b-Déterminer la primitives F de f sur P’intervalle ]O;+oo[qui vérifie F(1)=2. (1pt)




