Correction d'exercice 1 ;
1) n=—b=—ﬁ—(—ﬁ+%)

r 3
=V2+Vi--=-—=<0
2 2

Alorsa< b

; 11 12
Ba-b=-p-(-3)

B 114.12_1}(;.
5§ 5 5§

Alorsa > b

a—-bz=V5>0
Alorsa>b

4a-b=-8<0
Alorsa < b

7 11
Sjuf-b:"*ﬁxa-(—?ﬁ)
_ W5 1145
AR 7L
3x7VE 2x1145
Ix4 i 2%6
_ 2154 22V5 5
- 12 1

Alorsa > b

6) 3a—(a+2b)=3a—a-2b
=2a—2b
=3(ﬂ—b)=\-rf

V2

glorsa—b=—2>10

Donca>=>h

a b axh

alorsh—a=3ab>0cara>=0eth >0

Donch>a

Bla—b=-3x+11x—(x*-x4+9)
= 3¢ +1lx—x+x—9
=—4x* 4+ 12x -3

=—(4x2 - 12x+3) = -(2x - 3)*

On a (2x — 3)? = 0 car I'exposant est pair
Alors —(2x — 3)% < 0

Donca=h

Correction
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Correction d'exercice 2 ;
1)

' 2 2
(2v7) =4x7=28; (3V3) =9x3=27
2
Ona (2V7) > {3\-@}2 ,alors 2v/7 > 343
2)
2
52=25; (2vV6) =4x6=24
Ona 5% > (2\@]2
Alors 5 > 26
Done =5 < —2+6
3)
Ona—v17 : Négatif , et 2v/3: Positif
Alors: —17 < 23
4)
2
(5v2) =25%2=50; 7 =49
2
Ona (5v2) > 7%, alors5v2 > 7

Et puisque 5v2 et 7 sont de méme signe, alors
1 1

—— { .
5v2 7
5)
Etape 1 : Vérifions si 5 —v17 et 5 — 2v/5 sont

de méme signe ou non.
. — &
52 =25et V17 =17 et (2V5) =4x5=20

*Ona 52 >+i7 Alors:5 >Vi7
Donc5 —+/17 >0

*Ona 52> {Z»’E}IAlnrs .5 > 245

Donc5 —2V5 >0
* Alors 5 — V17 et 5 — 245 sont de méme signe
Etape 2 : Comparons 5 — V17 et 5 — 2v/5

2
* D'aprés l'étape 1, ona V17 < (2v5)
alors : V17 < 245

—17 > —2v5
5—v17 >5-2V5
Et puisque 5 — 17 > 5 — 2+/5 sont de méme

1 1
=
5—v17 5-2V5

signe, alors :
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Correction d'exercice 3 :
1)

A:(J?—4¢§—J?+4ﬁ)2

= f':—w‘i —2xJT—4ﬁxJ?+4ﬁ+JT+4J§?

=7—4ﬁ—2J[7-4ﬁ}(?+N§)+?+4ﬁ

i
=14-2 J?z—(‘}ﬁ)
=14—-2V49 - 16 x 3
=14-2V/49-48=14-2x1=12

2)
—4v3 < +443
7—4\3<7+4V3
Alors J?—wﬁ < J?+4=f§
3)

* D'apres la question 1, on a
2
(JT—d-ﬁ-— ‘?+4v’§) =417
Doney7 — 4v3 =7 + 43 = (V12 ou = V12)

* D'apres la question 2, ona:
J? -4V3 < J? + 43
alors V7 — 43— 7+ 43 <0

Dot V7 —4V3 — V7 +4V3 = V12 =243

Correction d'exercice 4 :

1)
1<3t=-1<2
1+1 <3 —14+1=241
2<3t<3

3t 3

< —=-

3 =8

=t=1

La] B L] B

2)
E-G:——I-!,ar:+7”5 1

- 3 3
—2x+7

3
-9 < =2x4+7=<-=1
G- TSI tT-T=2=1—7
16 <-2x<-8B
-8 -2x -16

o

1
=3x3< X3S —3%3

—Z2=bhb=-1 ; 3=5c<%
-24+3<sbhb+cs-1+4
1<b+c=<3

4)
3=c=4;1<k=<2
IX1I=cHKk=4x2
3<ch<8
5)

Puisque b est négatif, alors —b est positif. Donc
pour encadrer bc, on commence par encadrer —bc
~2=2bh=-17; 35c=4

1=-b=2
1x3<-bxec<2x4
i<-bc<8
-8<bc<-3
6)
1
naﬁzzcx?—
3sc=4; 1=sk=s2
ZHI=2HNESTHUS ¢ VP s2°
6<2c=8

O

=

7)
Onab—-c=b+(—c)
—2<h=<—-1 : 3=¢c<4
-4 = —¢= -3
-2+ (—4)= b+ (-c)=—-1+(-3)
-6=b-c=—-4



)
onaS5—2b+4c=5+(—-2b) + 4¢
-2=b=-1 35c=4
—2x(-1)<s=-2xb<s-=-2x(-2)
2=-2b=<4
4x3<4Xc=4x4
12<4c <16

5+2+12<5+(-2b)+4c<5+4+16
19<5-2b+4c <25
9)
1 3<e<4
: Hecetss?
D<c*<16
1+9<e¢*+Db° <4+ 16
10<c*+ b* <20

10)

Ona: ¢ —2b% = 2 + (—2b%)
9<ct<16 ; 1sh <4
-2x4s-2xb=<-2x1

-8 < —2b° < -2
9+(-8)<c’+(-2b) <16 +(-2)
1<c?-2b<14
11)
Ona: 2ve — k* = 2ve + (—k*)
I=zec=sd; I=sks2
VisesVa; *siP<2
vBSWVes2 ; 1<k*<4
2xV3I<2%VE<2x2 i —-4< k<1
23 <2Vc<4

2\@4’ '-"”‘_:2\.'?+|.—.';5] < ¥ (=1)

2V3-4<2ye- k<3

(EXERCICES D’APPROFONDISSEMENT)

1)

a\
y—-x-(+x)j=y—-x-y—x=-2A

puisque x > 0, alors, - 2x < 0
Doncy—x<y+x
b\
4dy+x—(3yv+x)=4y+x—-3y—-x=v
puisque v < 0, alors 4jr+x <3y+x
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2)
cy
5 |

5 .
- a+—)= fle=f-omp———
a+1 ( 2 a - a 3

Puisquea < balorsa—-hbh =0
Donc :

1 1
r 1 = — L = e—
Do: a—b = <0

5
Alorsa+ 1< b+E

e\
b+V7T—(a-3V7)=b+V7T—a+3J7
=b—a-+4V7

Puisque b =z a ,alorsb—-a =0

Donch—a+ 47 =0+ 47

Doub—a+ 472 4/7>0
Alors b +v7 > a — 37

: tion d g -
1)
a—b=+48— (V12 + V27)
=#ﬁxﬁ—(ﬁxﬁ+ﬁxfi)
=43 -2V3-3y3
=—-y3<0

Alors:a< b
2)

543 2
2 J3+1

(5+V3)x(V3+1)—2x2
a 2% (V3+1)
_SVE4+5+VE +VI-4
- 2(V3+1)
_ 6V3+4
T 2(V3 + 1)}0'

car6V3+4>0et2(v3+1) >0

c—d=

Alors:c>d
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3)
Puisque e et [ sont positifs, alors on compare

e® et 7 puis on conserve l'ordre.
2

el — fi= l?+2v’ﬁ —-(V3+2)

.
=?+z«111—(~;3 +2xVEx2+2?)

=7+2V11-3-4V3 -4
=2V11-443

{2-4"11}2=4x11 =44 ; [4ﬁ]z=1ﬁx3=43

Puisque (Zifﬁ)z < {4@2, alors 2v11 < 43
Donce? — f2=2J11-4V3 <0

D'olte < f

4)

Ona: g= 35 > 0

et h=+v3—=-v17<0,carv3 <17

Alors:g>h

c jon d e 7
1)

IA
ad
3
|
i

®
td
N ws

IA
Py

]
)
[
=

c—1<2
<3c—1+

A
-

IA

L B G| B B o= = PR =R =
[Pyl A

™

A

-

2)
Ona:a®+ bd — b* = a* + bd + (—-b?)

9<a<16e ; -7T<sb=x—-6;-2=d<-1
2 <sa®£16® ; (—=6)°=h* < (—-7)
Bl<=a®<256; 36 <bhb*<49

—-49 < —h% < -36

* Encadrons bd :

i sont
positifs, donc pour encadrer b, on va l'encadrer
en utilisant la formule bd = (=b) x ()

Puisque b et d sont négatifs, alors —b et

6<-b<7 ; 1=-d=2
OX1=-bx(—-d)=Tx2
6<bd=14
Alors:
Bl+6+ (-4 =a*+bd+ [—b"] =256+ 144+ (—36)
38 < a® + bd — b* < 234

3)
2b—d 1

hna: =(2bh—d) =

" a+b 2 ) a+b
9=a<lé ; -T=b=s-6:-2=d=-1
2x(-7)=2xb=s2%(-6); 1=—d=<2
-14 <2b < -12

—-144+1<2b+(-d)<—-12+2

Alors : =13 <2b-d = -10

94+ (-7I<a+bh<16+ —6)
2<a+b=<10

1 1 1
=

On veut encadrer (2b—d) %

1

, mais ici
"
on a 2b — d est négatif, alors on commence par
encadrer —(2b — d) qui est positif, puis

-(2b—d) % pour déduire notre encadrement

a+b
Alors,ona:10 =< —-(Z2b—-d) =13

1 1
AP TP — - ==
lﬂxlﬂ_ (Zb d}xﬂ+b_13x2
1 13
. B 1 G i
1< -(2b—-d) “15=32
T 2T a+bh

4)
Puisque b est négatif, alors il est mieux
d'encadrer en utilisant la formule :

Ona:a’—ab+b® =a’+ax(-b)+ b
9<a<16 ; -7T=sb=-6
D'apreés la réponse de la question 2, ona:
Bl<a’®<256; 36<b*<49

* Encadronsa X (=h) ;
6<-b=<7
9x6<ax(-b)<16x7



54 <ax(-b) <112

Alors :
Bl+54+36<a’+ax(=b)+b®<256+ 112 +49
171 < a®* — ab + b* < 417

V171 < Ja? — ab + b? < V417
Correction d'exercice 8 :
Ona0 < y* 4+ 4y — x* < 2, alors on commence
par encadrer y* + 4y:

D<x<+V3

R<xcV3
D<x* <3

0<y*+4y—-x*<2

Donc: O0+0<y' +4y—x*+22<2+3
0<y*+4y<5

On sait que (v + 2)%2 = y* + 4y + 4, alors;

0+4<y*+4y+4<5+4
4<(y+2 =<9

V< (y+22<+9

Puisque vy est positif, alors y + 2 est positif.donc:
J(y+2¥ =y+2etona:
Vi (y+2P <9

2<y+2=<3
2—2sy+E—2=3—2
0=sy=1
C i i 9:
E
F H G

Dans le triangle EFH, on a : EF<EH+FH
Alors : EF+HCG<EH+FH+HG
Et puisque FH+HG =FG, alors EF+HG < EH + FG
Correction d'exercice 10 ;
1)
a’ + b* — 2ab = (a— b)* = 0 car |'exposant
est pair.

Alors a® + b* = 2ab
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2)

D'apres la question précédente on a
a*+ b* = 2ab
Donc en utilisant la méme chose, on trouve que :
b% + ¢* = 2bc
a* + c* = 2arc
Donc en additionnant les trois inégalités, ona:
a*+b*+b*+c*+a + 0" =2ab+ 2bc+ 2ac

2a® + 2b* 4+ 2¢* = Zab + Zhc + Zac
1 1
Ex(za2+zbz+:c3) = 5 X (2ab + Zbe + 2ac)
a* + b* + ¢* = ab + be + ac

3)
=S
at+ b+t =1
(a+b+ec)=(a+b+ec)x(a+b+c)
=a* +ab+ac+ba+ b*+be+ca+ch+c?
= (a® + b* 4+ ¢*) + 2ab + 2bc + 2ac
= 1+ 2(ab + bc + ac)

h-
a*+b* +c® =1

* D'apres la question 2,on a:
a-+ b+ " =z ab + bec+ ac
Donc | zab+ bc + ac
c'est-a-dire ab + bc + ac < |

* D'apres la question précédente, on a:
(a+b+c¢) =1+2(ab+ bc + ac)
onaab+ bc+ac =<1
Donc: 2x(ab+bc+ac)=2x1
2(ab+ bc+ac) <2
1+2(ab+bc+ac)<1+2
(a+b+c)2 <3
Jla+b+e)? <3
Puisque a, b, c sont positifs, alors a + b + c est
positif, etdonc: J(a+ b +ec)l =a+b+c¢
Alors :

J(ﬂ+b+r}35\f§
u+&+c£\.’r§



